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众所周知，奇函数ｆ（ｘ）满足

ｆ（－ｘ）＝－ｆ（ｘ），

代入ｘ＝０，得

ｆ（－０）＝－ｆ（０），

即有 ｆ（０）＝０．
于是，得到奇函数的一个性质：

性质 若奇函数ｆ（ｘ）在ｘ＝０处有定义，

则必有ｆ（０）＝０．
例１ 若函数ｆ（ｘ）＝ｋ·２ｘ ＋２－ｘ 为奇函

数，则ｋ＝ ．
解 显然函数ｆ（ｘ）的定义域为Ｒ且为奇

函数，

所以 ｆ（０）＝ｋ·２０＋２－０＝ｋ＋１＝０，

故 ｋ＝－１．

例２ 设函数ｆ（ｘ）＝
－２ｘ ＋ａ
２ｘ＋１＋ｂ

（ａ＞０，ｂ＞

０），若ｆ（ｘ）是奇函数，求ａ与ｂ的值．
解 因为分母２ｘ＋１＋ｂ＞０，

所以 函数ｆ（ｘ）的定义域为Ｒ．
又因为 ｆ（ｘ）为奇函数，

所以 ｆ（０）＝
－２０＋ａ
２０＋１＋ｂ

＝０，

解得 ａ＝１．

即 ｆ（ｘ）＝
－２ｘ ＋１
２ｘ＋１＋ｂ

．

又 函数ｆ（ｘ）是奇函数，

所以 ｘ ∈Ｒ有

ｆ（－ｘ）＝－ｆ（ｘ）．
把ｘ＝１代入上式得

ｆ（－１）＝－ｆ（１），

即 －２－１＋１
２－１＋１＋ｂ

＝－－
２１＋１
２１＋１＋ｂ

，

解得 ｂ＝２．
注 此题也可利用ｆ（－ｘ）＝－ｆ（ｘ），得

－２－ｘ ＋ａ
２－ｘ＋１＋ｂ

＝－－
２ｘ ＋ａ
２ｘ＋１＋ｂ

，

然后化简整理，得

（２ａ－ｂ）·２２ｘ＋（２ａｂ－４）·２ｘ＋（２ａ－ｂ）＝０，

由于这是关于ｘ 的恒等式，所以

｛２ａ－ｂ＝０，２ａｂ－４＝０，
最后求出｛ａ＝１，ｂ＝２．

但是这种做法计算量大，结果不易求得．

例３ 若函数ｆ（ｘ）＝
２ｘ ＋１
２ｘ －ａ

是奇函数，则

使ｆ（ｘ）＞３成立的ｘ 的取值范围为 ．
解 因为函数ｆ（ｘ）是奇函数，若０属于函

数ｆ（ｘ）的定义域，则

ｆ（０）＝０，即
２０＋１
２０－ａ

＝０，

去分母后，得２＝０，不成立．
所以ｘ＝０不属于函数ｆ（ｘ）的定义域，

因此 ｘ ≠０是２ｘ －ａ≠０的解，

即 ｘ＝０是２ｘ －ａ＝０的解，

于是 ２０－ａ＝０，

所以 ａ＝１．

于是 ｆ（ｘ）＝
２ｘ ＋１
２ｘ －１

．

解不等式
２ｘ ＋１
２ｘ －１＞

３，

得 １＜２ｘ ＜２，

所以 ０＜ｘ ＜１．
·１１·
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